
Ejercicios de Matemáticas I - Relación 2

1. Una funciónf espar si f .�x/ D f .x/ e impar si f .�x/ D �f .x/.

a) Estudia si la suma, el producto y la composición de funciones pares o impares es una función
par o impar. Considera todos los casos posibles.

b) Prueba que toda función puede escribirse de forma única como suma de una función par y una
función impar.

2. Prueba que la funciónf W Œ1=2; C1Œ! R dada porf .x/ D x
2 � x C 1 para todox > 1=2, es

estrictamente creciente. Calcula la función inversa def .

3. Calcula el dominio natural de definición de la funciónf .x/ D

s

ln
x2 � 8x C 4

x2 � 3x C 2
.

4. Comparaaln b con b ln a.

5. Simplifica las expresionesaln.ln a/= ln a; loga.loga.aax

//.

6. Calculax sabiendo que:

1

logx.a/
D

1

logb.a/
C

1

logc.a/
C

1

logd .a/
:

7. Prueba las igualdades siguientes.

cos.arc tgx/ D
1

p
1 C x2

sen.arc tgx/ D
x

p
1 C x2

tan.arc senx/ D
x

p
1 � x2

8x 2� � 1; 1Œ

arc cosx C arc senx D
�

2
8x 2 Œ�1; 1�

arc tgx C arc tg.1=x/ D
�

2
8x 2R

C

8. Dadox 2R prueba que hay un únicot 2R tal que
et � e�t

2
D x.

Sugerencia. Lo que tienes que hacer es calculart . La sustitución et Du te permitirá calcularu.
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